Analysis 1 Ubungen Blatt 7 Wintersemester 2015/16

35. (a,),en und (b, ), e seien Folgen in R mit lim, , a, =a € R, lim,, , b, =
b € R und b # 0. Beweisen Sie: Es gibt ein £ € N, so dass fiir alle n > k gilt b,, # 0
und

lim on =2

b, b

41. Sei (1,,),,c, eine Intervallschachtelung in R mit I, = [a,,, b,,]. Wir definieren fiir
n € N die Mengen 4, = (=00, a,,) und B,, = (b,,,00) und wir setzen A =J _ A,
sowie B = c Bn-Sei x € Rsodass Vn € N: x € I,,. Beweisen Sie, dass

xr=supA=infB
gilt. Zeigen Sie auch x ¢ A und = ¢ B.
42. Bestimmen Sie die Grenzwerte untenstehender Folgen:

_ Sn+2
(a) a, = 5% firn €N,

(b) b, = 242 fir n € N,

(¢) ¢, =vV4n2 +2n+3 —2n fir n € N,

(d) d, = (})n* fir n € N und ein fest gewéhltes k € N, .

43. Es sei (a, ),y eine Folge in R, mit lim,,_,  “* = ¢. Beweisen Sie:

(@) konvergiert falls ¢ < 1,

a

mIEN Y divergiert falls g > 1,

und im Fall ¢ = 1 lésst sich keine Aussage tiber die Konvergenz von (a,,),,o treffen.

44. Es sei (a,,),cy €ine Nullfolge in R und (b,,),,cy eine beschrénkte Folge in R.

Beweisen Sie, dass (a,,b,,),,cy €ine Nullfolge ist.



